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GRUPO I

Questâo 1 Um tri% gulo retângulo tem hiw tenusa e indo 1 e cs catetœ
5 î ed e Ache o maior valor possfvd yœ a r + 3g.m em r y.

Questào Z Conside.re f :J0, +(x7(-+ K dada por /(:r) = 7z2 + Ax-l onde
zt q R. Ache o menor valor de A para o qual J@) 2: 1&. para todo = > 0.

Questlo.l Um dlindro é obtido pela rotae  de ttm - R situado no
plano n  e.m torno do eixo dœ z. Um dœ la*  de R %  contido no dxo dœ
z, e @t est.é coatido entre es% eixo e a curva p = WV . Qmal o volume miximo7+
que esse dlindro pode ter?
0%  Pode ser usmlo que o volume de =  dlindro 'n'vevzlr  reto de altura < e
cujo cfrculo da base tem raio r é xàrz. 1%

GRUPO 11

7 s

Questâo 4 Demonstre que J 375 ' tlr = 2* para akum inteiro a.K+W  ,
Q

Quesuo 5 Seja f : R -+ R contfnua saflsfnv-ndo
z IT
J' T@)dt = J t4/ttldt + II.''* + lw.'f v ke
(1 X

onde k (E R. DeA,v nine k e calcule .f(1).
ZQ

Questëo 6 Seia F : R -+ R defmida x r F(z) = f flttdt. onde J é Almx func/o
O

contïnua de R e.!zz R. Prove que F é derivivd e calcule F'@).

GRUPO IH

Questâo T Seja a (E R tal que lim S.-r4-=ZG* * = L (! R- Calcular ce e L.
.>r z-+. J

Questâo 8 SEM CALCULAR INTEGRAL NEN-EXMA, por favorll! Use
que se ,(:r) é 041) qxxnndo z -+ 0 entào Ivitaj = 1 - p@) + tP@) + 04:(P))
q'Axndo z -+ 0 e prove que

tan z = z + E) + Mt .+. o ( tr 9 )
quando a' -+ 0.
Obs. Use a ftme  g(z) = . . . + o(z5) para exxever ccx:r = 1 + g(z) e depois
lembre que tan m = *in = e que sin = = . . . tvce  nào v .à pensando que eu vou
faze.r a queste , ou esta???D)



GRUPO IV

* * 9 Cakue œ - abae .

(i) hm ''' d'M''''' b # 0. (ii) lim =--êln cœ #z ' 1 -r-'1n :r ''.'H  *..+1+

> ja
- 10 Calcttlar tz e b para que lim a ...

1 
. J .+4 = 2 .

-  :r-#B @

GRUPO V
- F zQu ' - 11 Calcuiar lim E= r 51n .x-.a œ T

- :2 calcular 1izzt (:aa.m)t.,2*.
?-+ x

Q l

Qu-'w--- Ia Sejam g@) = treez? e /@) = J'ezt 1 + y dt, onde c (E R. Pat'a
um d-v-- ..--ao vawr de cveamse que um zc,z - z < .y o). cucule essez-+.i-x J'i>1
valor de c e determ ine L.

GRUPO W

Que -n.!.f Umaftme  f : A -+ R é dita Iie itzatva xexiste umaconexnte
K t.al que I.f(z) - J(g)l pf A-lz - pI, Para todcs z e p ezzk A.

(il Mestre que toda fune  lipsdlikminnn é uniform- te contfnua.

(ij Mostre que se f : R -+ tt é de classe C1 e /ê é peritklica entâo J é

.n( l+ar2 . . .tiiij Prove que w@) = ;r arc'tan :r - 7 . z ii R. é l'uv hltziana.

GRUPO VlI Atendere  a pedidx  . .

Questë.o 15 Uraa funçào I : 1 -+ R, onde f L tml intetvalo, * nhxmnrlx histérica
se todo ponto de 1 é ponto de mn'vimo loc,.-û z.>a de m lnimo local de .f. Prove
que se f # itistérica e contfnua emtào / é comstante.

,be

Questào 16 Seja f ; 1 --y R coutfnum onde zv v am imezw-alo. Prove que existe
um intervalo J (: f tal que JfJ é monötona.

Questëo .LT Mastre que mzto exkste nenhuuza funf;ào = tfnua de R em R tal
que J(:r) k! Q, se z (E a. ï Q, e J(z) (E 1z h G, se z (5 Q.
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